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¬ºªÍò¬Ûá ¬Íá­¹¢ ­́È £Éí­ ¬́Ç ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ±Ùò¡Ýå ªÁ ¬Ýñ¬Ûå­È... ³ÒÞ¦Úå¬¹ ¡Òá³Éá

®Éè¬Ûá ­ÈªÝÞ¬Æ¦¼ ¬ºªÍò¬Ç ±Ùò¡Ýí¬Ç ¢Ûö¬Ûá ¬ ¤̧È¬Ýá­È ¨Éæ³º̈Ñá¤´.

ªÉò³Òò ªÍå­Íò¬Ûá ¬È¦ ³̧ ¤́´.

³Éá ¬ºªÍò¬¹¡¹ 100§Ïò¬Ç £Éí­ ¡́´ ªÖáכ ­́ÍÞ¬Æ¦¼ ²Æ¦¼²¼­Æ ³Éá¤ ¡́¼ ³ ­́´. 100§Ïò
­Öò ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ £́Ûá ³Éá§Ïò ©Öá¬È¡¼, ¬ºªÍò¬Ûá ¡Æ £Éí­ ¦́Ûå ¼¡Éóכ ªÝ÷¬ ³̧Éá¤´.

§Öå¦Ñá ¡Æ¡´ ¼¦Íð̈Íá®µכ ²Æ¦¼²¼­Æ³Éå­È 100̈Íá®µ¦¼ ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ³µ ¬Ñå­È£Ûá ¬Éå

ªÁ ¬Íï¬Ûå ¡Íð¬È¤´. ¬º­ ¡́´ 100§Ïò¬Ç £Éí­´ ­Öò ­¹¬Ýå §Íð­Ýá £Éí­ ¦́Ûå ¡¼¦Ûá¤ £́Ûá

¡Íá £ §̧Á ¨Öå¡Ñò²Ïò³ £́È¢´ ³Éá̈Íá ²Æ¦¼²¼­Æ³Éá £Éí­ ¦́Ûå ±Ùò¡È§Ïá ¤ ª́È£Ûá ¡Æ

£Éí­ £́Ûá ªÍá±ÊÞ³Éå ªÁ ¬Íï¤ ¡́¼ ³ ­́´.

­ÛÞ §Éá¬ËÞ ¤¸ £ ¬́Ûá £Éí­ ¡́´ ¬Ýñ¬Ûå ¡ ¦̧ £́Ûá ¡È¤µ¡Éí¬¹ 99§Ïò¬Ç £Éí­ ¦́Ûå כ ¦́»¦¼

±Ùò¡º̈ ¦̧Ïñ¤ §́Ïá 100̈Íá®µ ²Æ¦¼²¼­Æ³ £́Ûá £Éí­ ¬́½ ¡Ïå³Ñá³ £́Ûá ªÁ ¨Éß¬¹ ¬Íï¤´.
§Öå¦Ñá Íð̈Íá®µכ £Éí­ ¬́Ç ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ¨Éä¬ ¤́Æ¦È§Ïá 99§Ïò¬Ç £Éí­ ¡́´ ¬ ¥̧Íá

£Éí­ ¬́Ýá­È ¨¼­È¤¼ §Ñð ³Éá¤´. ¡Æ¦ §̧Ïá ¬º­ ¬́¹¡¹£Ûá ­Íá¦ËÞ¬È ²Ýå¬À³ ¤́´.

<§Ïô§Ïò¢ ­́È£Ûá ¬Ýå¤Éá ±Ùò¡º̈¼¡¼ ¡Æ ¤ ¬́Ûí̈Á±¸ §Éá£ £́Ûá £Éí­´ ­Öò ­¹¬Ýå §Íð­Ýá

£Éí­ ¬́½! ¡Ïå³Ñá³ ­́´. >

¬º­ ¬́¹¡¹ §Ïô§Ïò¢ ­́È ±Ùò¡º̈¼£Ûá¡¹ ¡ ­́Éò ³Éî¦È­ÍÞ¬Ýá ­Íá¦ËÞ¬È ¤Ôå¢´?

­¼¡Íá̈Á ³ÒÞ¦Úå¬Ûå ªÊò¡ÉÞ³µ ¨Ñå ªÁ ¬Ýñ¤´.

• An : ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ n ¨Íá®µ¦¼ ²Æ¦¼²¼­Æ³µ¬Ñå ª ¡́Íá.

• B : ¬º­ ¡́´ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¦́Ûå ­Íò³ÒÞ³ ¡́¹ ªÍá±ÊÞ³Éå ª ¡́Íá.

¡Æ¦ §̧Ïá ¬º­ ¡́´ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¦́Ûå ­Íò³ÒÞ³ ¡́¹ ªÍá±ÊÞ³Éå ³ÒÞ¦Úå¬Ûá ¤ ¬́Ûí¡½ ¡Éö¬È ²À

³Ïá¤Ôá¤´.

P (B) = P (A1)P (B|A1) + P (A2)P (B|A2) + · · · + P (A100)P (B|A100) (1)
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¬È­¹ ¬Á¦È¬Ç ¬ºªÍò¬È r §Ïò¢ ­́È£Ûá ¬Ýå¤Éá ±Ùò¡º̈¼¡¼ ¡Æ ¤ ¬́Ûí̈Á±¸ §Éá£ £́Ûá £Éí­´
­Öò ­¹¬Ýå §Íð­Ýá £Éí­ ¬́½ ¡Ïå³Ñá³ ¡́È¦¼ ³Êñ¤ ¡́¼ ³ ­́´.

¡Æ¦ §̧Ïá P (B|A1) = 0, P (B|A2) = 0, · · · , P (B|Ar) = 0 ¬È¤´.
¼כ¿כ) r §Ïò ¬Éá¬¹ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ ¬Ýñ¬Íñ¤ §́Ïá, r §Ïò¢ ­́È£Ûá ±Ùò¡È¡È¦¼ ³Éá ¬º­ ¬́Ç ­ÉÞ
­Íá¬Ûá ¬Òá­Íá · · · ªÝå²µ¤Éò.)

P (B|Ar+1) = 1 (2)

(¤Éò¬Ïá³È r +1 ¨Íá®µ¦¼ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ ²Æ¦¼²¼­Æ ³µ ¬Òñ¤ §́Ïá r §Ïò¢ ­́È ±Ùò¡Ýá ¬º
­ £́Ûá ¬È­Íá¬¹ ¨Ñá r §Ïò̈¼¤´ ¤¸ §Íð­Ýá £Éí­ ¦́Ûå ¨ ¦́¼ §Éá£´̈ ¦̧Ýá¡ £̧È¢´ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­´

²ÝÞ¬Íî³Éå ³ÒÞ¦Úå¬Ûá 100%)

P (B|Ar+2) =
r

r + 1
, P (B|Ar+3) =

r

r + 2
, · · · ,

P (B|A99) =
r

99
, P (B|A100) =

r

100
(3)

r + 2 ¨Íá®µ¬¹ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ ¬Ýñ£Ûá¤¹ r + 1 ¨Íá®µ ²Æ¦¼²¼­Æ ³Éá £Éí­ ¡́´ ¬È­Íá¬¹
±Ùò¡Ýá r §Ïò̈¼¤´ £ ¬́Ûá £Éí­ ¬́Ïñ¤ §́Ïá, ¬º­ £́Ûá ª¹¬Öá¼כ¿כ ­Íá¦ËÞªÉò ¡Æ£Ëò r + 1 ¨Íá®µ £Éí
­ ¬́Ç ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ¨Éä¬ ¤́Ûå¬È¡¹ ¤¿¡¼ ¡Æ¦ §̧Ïá r + 2̈Íá®µ £Éí­ £́Ûá ¨¼­È¤¼ §Ñð³ £́È
¢´, ¬º­ ¬́Ç ¬Ýî­Éò¬¹ª £̧Ûá ¥¼ ­Íá¦ËÞªÉò ªÝå²µ¤´. ¥ ¦́ ª́¸ r + 2 ¨Íá®µ £Éí­´(̈ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò
­´)¬Ç ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ¨Éä¡È ¬Ä³µª £̧Ûá r +1 ¨Íá®µ £Éí­ ¡́´ r +2 ¨Íá®µ̈¼¤´ £ ¬́Ûá £Éí­´
¬ºª £̧Ûá ¬Éá¤Ôå ¡Íð¬È¤´. ¤ ª́È §Éå³µ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­´̈¼¤´ ¬É÷ª ª̧¸ ²Æ¦¼²¼­Æ ³ £́Ûá £Éí
­ ­́Öò ¡ ­́Éò ¡ÓáכÉã¬Ûá £Éí­ ¡́´ r ¨Íá®µ ¬È­Íá(r ¨Íá®µ ²¼³Éí)¬¹ ¬º­ ¬́¹¡¹ ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå
³ §́Ïá ¤Ôá¤´. r +1̈Íá®µ¬¹§Éá ¬Ýñ­È ¬Éã¬Æ§Ïá ¤Ôá¤´. 1, 2, 3, · · · , r, r +1̈Íá®µ ­Öò r +1̈Íá
®µ§Éá ¬ £́È§Ïá ¤¿£È¢´ ³ÒÞ¦Úå¬Ûá

r

r + 1
¡Éö¬Ûá ¨ÉòªÝÞ¬Æ¦¼ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ r + 3̈Íá®µ¦¼ ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ³Éá¤ §́Ïá r + 1̈Íá®µ

r + 2̈Íá®µ¬¹ ¬º­ ¡́´ ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ¨Éä¬ ¤́Ûå¬º̈ ¦̧È§Ïá ¬Éá¤Ôá¤´. ¡Æ¦ ¦̧º§Ïá ¨ÊÞ§ ±́Éá
¬Òò­´ ¬È­Íá¬Ç £Éí­ ¤́Ûå ­Öò ¡ ­́Éò §Íð­Ýá £Éí­ ¡́´ r ¨Íá®µ ¬È­Íá(r ¨Íá®µ ²¼³Éí)¬¹ ¬Ýñ¬Æ§Ïá
¤Ôá¤´. ¡Æ¦ §̧Ïá r + 1̈Íá®µ, r + 2̈Íá®µ £Éí­ ¡́´ r ¨Íá®µ¢ ­́È¬Ç £Éí­´̈¼¤´ §Íð­Ýå ªÁ ¬Íï
¬Æ§Æ¦¼ ¬ºªÍò£Ûá r + 3̈Íá®µ £Éí­ ¡́´ ¬ ¥̧Íá £Éí­ ¬́Ýá­È ªÉå²Ýå ¡È³¿¦Ûå ¡Éó¡¹ ¤Ôá¤´. ¡Æ
³ÒÞ¦Úå¬Ûá

r

r + 2
¬È¦Íá ªÝÞ¬Æ¦¼ ¤Ñò¬Ýå ³Éá ²Öå¬È ¡½­Íò¬Ûå ¡ È§Ïáכ̧ ¨ÊÞ§ ±́Éá ¬Òò­ ¡́´ ¨ÊÞ̈Íá®µ¦¼ ²Æ¦¼

²¼­Æ ³µ¬Ñå¥µ ¬º­ ¡́´ ¨ÊÞ̈Íá¢ ­́È ¡È¤ ¦́ºª¸ ¡Æ ¬Òò­ ¦́Ûå ªÍá±ÊÞ³Éå ³ÒÞ¦Úå¬Ûá

r

100

¬È ¡Ïå¡½¦Ûå (??)ªÝÞ¬¹ ¤µ¬Ýî³ §́Ïá

100∑
x=r

r

100x
(4)

¬È¡Íð¬È¤´! ¤Æ¤È¬¸ r¬¹ ¡Òá³Éá ³ÉíªÁ¡´ £ ¬́Òñ¤´. ³ÉòªÁ¡´ §Éã¬Æ£È¢´ ¡Æ£Ëò ¬ÏáªÑÞ­ÍÞ
¬Æ¦¼ ªÊò¡ÉÞ³µª¸ ­ÍÞ̈Öá¬Ûå ³ ­́´.∫ 100

r

r

100x
=

r

100

[
lnx

]100

r

(5)
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¬ כ̧ ²́È ¬Á¦È£Ûá ¬Ä¬Ç ¡Éï¬Ûå ¼¦µ¤¿כ §Éá¤Æ£Ûá r¡Éï¬Ûå ¡Éó£Ûáכ £̧È¢´, ¡Æ¦È¡¼ ªÉòªÁ
³Éò¡½ ¡»ªÁ£Ûá ªÝá¡Ïò ¬Éá« ¤̧¼ ¤¿£È¢´

d

dr
(r ln 100 − r ln r) = 0 (6)

¬Ûå §Éá¤Æ£Ûá r¬Ûå .´­Éóכ
(¤Éî)

r = 37

¤Éî¬È £ ¬́Òñ¤´. 37§Ïò¬È¤´. ¨¼±Ñò ³Éá! ¬º­ ¬́¹¡¹ ²Æ¦¼²¼­Æ³ £́Ûá £Éí­ ¬́Ç ªÖð­ ¡́´
10§Ïò¬È¦ ¡́¼ ³ §́Ïá ¬º­ £́Ûá ¼כ¿כ 3§Ïò¢ ­́È£Ûá ±Ùò¡º̈Ñå ªÁ ¬Ýñ¬ ¤̧¼ 4§Ïò̈Á± £̧Ûá ±Ùò¡º
ª £̧Ûá ¬Éá¤Ôá¤ £́Ûá ¡»ªÉá¬È £ ¬́Ñá ¤´. ¡Æ£Ëò ¡ÓáכÉã¤´ ªÝ÷¬Æ§Ïá ­Éî¬ ¬́¶ ¤Ôá¤ £́Ûá ¡Íð¬È¤´.
ªÑå­ÝÞ³È 10§Ïò¤¼ §Éã¤´. ¨¼±Ñò ¬ºªÍò¬¹¡¹ ²Æ¦¼²¼­Æ ³ £́Ûá £Éí­ ¡́´ 5§Ïò®Ûí ¤Ôá¤ §́Ïá ¿כ
¼כ ³Éá§Ïò ®Ûí¬Ûá ¡Ñò­Á̈Ïò ³Òá­ כ́ ¦̧Íí ±Ùò¡º̈Ñå ªÁ ¬Ýñ¬Æ£´ ¤Á̈Íá®µ £Éí­ ¡́´ ²Æ¦¼²¼­Æ³µ

¬Ñå ¡Ïò¬Á... Íð̈Íá®µכ £Éí­´̈¼¤´ £Éð¡È§Éá ³ ¤́ §́Ïá ²Æ¦¼²¼­Æ¦Ûå ¨Éä¬ ¤́Ûå¬º¬¶ ³Éá¤ £́Ûá
¡Íð¬È¤´. ¡Æ§Éá ±Ùò¡È¡¼. ..
§Öð £ÉíªÍò¤Ûå¬È¬º

§Éá¬ËÞ ª ¡́Ä­ ¡́¼ ³Êñ£Ûá¤¹¤¼ ¡Æ£º¡´ ±Ùò¡Ýá¤ §́Ïá...
¡Æ ¬º­´ £Öá¬É÷¬¹¤´ ¬ÏáªÛî­Éò ²Ïåכº£Ñø¡¼ ¬Ýá±¹¡Æ¦Éå ³Éá̈Íá «µ¦º­Á­´ !!!!

3


